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19-3 ifjek.kdksa okys rkÆdd lacUèk 

19-4 ifjek.ku ds fu;e 

19-5 U;k;okD; dh oSèkrk dk lR;kiu 

19-6 xq.ku lkekU; rdZokD; 

19-7 lksikfèkd çek.k dk çcyh—r fu;e vkSj çek.ku 

19-8 voSèkrk dks fl) djuk 

19-9 vfuxefud rdZ@xSj&U;k;okD; rdZ ¼Non-Syllogism½ 

19-10 lkjka'k 

19-11 dqath 'kCn 

19-12 vU; lgk;d v/;;u&lkexzkh ,oa lUnHkZ  

19-13 cksèk ç'uksa ds mÙkj 

19-0 mís'; 

bl bdkÃ esa ge vkidks fuEu ls ifjfpr djk,axsA 

• ;qfä;ksa dh oSèkrk dk lR;kiu djus okys fu;eksa ds ,sls u, lsV ls] ftlesa lkekU; 

vkSj ,dy rdZokD; nksuksa gksrs gSa] 

 
20 çks- ,e vkj uUnu] xks- dk- QkWj oqesu] ekaM;kA 

  vuqokn&M‚- dqedqe prqoZsnh] esjBA 
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• ;qfä;ksa dh oSèkrk dk lR;kiu djus esa ç;qä lHkh fu;eksa ls] 

• çrhdkRed rdZ'kkL= dh i`"BHkwfe esa vjLrw ds U;k; okD; ds fl)kUr dks le>us ls 

vkSj( 

• bl u, oxZ ds fu;eksa dks ykxw djuk lh[kus lsA 

19-1 ifjp; 

O;kid :i ls nks çdkj dh ;qfä;ka gksrh gSa ;qfä ftuesa ,sls dFku gksrsa gS tks lR; Qyuh 

vkSj la;qä gksrs gSa vkSj ;qfä tks u rks lR; Qyuh vkSj u gh la;qä gksrh gSA ;g bdkÃ 

nwljs çdkj dh ;qfä;ksa ij çdk'k Mkyrh gSA rdZ'kkL=] tks bl fo"k; ls lacaèk j[krk gS] 

mls foèks; rdZ'kkL= ;k ifjek.ku rdZ'kkL= dgrs gSaA ;g fuxeukRed rdZ'kkL= dh ,slh 

i)fr gS] tks inksa ds fo'ys'k.k ds lkFk&lkFk dFkuksa ds fo'ys'k.k dks Hkh] ifjek.ku dh 

rkÆdd fo'ks"krkvksa dk mi;ksx djds] lfEefyr djrk gSA lkekU;r% bl çdkj dh ;qfä esa 

nks çdkj ds dFku gksrs gSa] tks lkekU; vkSj ,dy dgykrs gSaA ikajfid rdZ'kkL= }kjk Loh—

r lHkh rdZokD; bu nksuksa Jsf.k;ksa esa vkrs gSaA loZO;kih vkSj va'kO;kih rdZokD; nksuksa lkekU; 

dgykrs gSa] D;ksafd bu nksuksa çdkjksa esa drkZ lkekU; in gS tSls euq";] ?kksM+k] ikSèkk vkfnA 

tcfd] ,dy rdZokD; esa] drkZ fuf'pr O;fä ds lanHkZ esa gksrk gSA ;g oS;fäd drkZ euq"; 

tSls rsanqydj vFkok dksÃ oLrq tSls lw;Z ls lcls nwj fLFkr xzg gks ldrk gSA lR;&Qyuh 

dFkuksa vkSj lkekU; ;k ,dy rdZokD;ksa ds chp eq[; vUrj ;g gS fd vc rd crkÃ xÃ 

dksÃ Hkh rduhd] ;fn ;qfä esa lkekU; ;k ,dy dFku gksa rks gekjs fy;s mi;ksxh fl) ugÈ 

gksrh gSA pwafd bl çdkj ds dFkuksa esa ifjekf.kd mfä;ka gksrh gSa] blfy, ifjek.ku ,d 

vU; rduhd gS] ftldk mi;ksx gekjs bl y{; esa fd;k tkrk gSA 

ikjaifjd rdZ'kkL= vFkok fujis{k rdZokD;ksa dk fo'ys'k.k ifjek.kd rdZ'kkL= ds fy, 

vkjafHkd fcnq gSA rdZokD; dh ek=k vkSj mís'; foèks; lacUèk vkèkkj cukrs gSaA tgka rdZokD; 

dk mís'; :i fdlh O;fä ds fy, gksrk gS] ogÈ foèks; mu xq.kksa ds fy, gksrk gS tks O;fä 

esa gks ldrs ;k ugÈ Hkh gks ldrs gSaA bu O;fä;ks vkSj xq.kksa dks Øe'k% vaxzth ds NksVs v{kjksa 

vkSj cM+s v{kjksa ls çnÆ'kr fd;k tkrk gSA NksVs v{kjksa ds lkFk ,d çfrcaèk gSA O;fä;ksa dks 

çnÆ'kr djus ds fy, flQZ ‘a’ ls ‘w’ rd ds v{kjksa dk gh mi;ksx fd;k tkrk gSA ;s 

oS;fäd vpj gSA lkekU;r% vH;kl esa in ds igys v{kj ls O;fä dks çnÆ'kr djrs gSaA 

blfy, rsanqydj] èkksuh vkfn 'kCn dks t] d] vkfn ds :i esa çnÆ'kr fd;k tkrk gSA tcfd 

muds xq.kksa tSls fØdsVj] rSjkd] jktusrk vkfn dks C, S] P] vkfn ls çnÆ'kr fd;k tkrk 

gSA ;|fi] tc *jktusrk çfrKfIr vFkok rdZokD; dk mís'; cu tkrk gS] rks bls *p* ls 

çnÆ'kr djrs gSaA rdZ'kkL= esa] tkfrokpd laKk mís'; vFkok foèks; gks ldrh gSA rsanqydj 
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,d fØdsVj gS xq.k ds :i esa tkfrokpd laKk dks mi;ksx fd, tkus dk ,d mnkgj.k gSA 

çrhdkRed :i ls ;g *Cr* gks tkrk gSA ;g vc çrhfdr dFku gSA ge igys xq.k ds çrhd 

fpUg dks fy[krs gSaA mlds ckn mís'; dk çrhd fpUg fy[krs gSaA ,sls dFku lR; ;k vlR; 

gks ldrs gSaA tc ‘x’ dk mi;ksx oS;fäd vpj ds fy;s fd;k tkrk gS rks rdZokD;] 

rdZokD;&Qyu cu tkrk gS tks u rks lR; vkSj u gh vlR; gksrk gSA ‘y’ dk mi;ksx 

,sfPNd :i ls pqus x, O;fä ds fy, fd;k tkrk gSA 

mnkgj.k ds fy,] ‘Bx’ dk vFkZ gS] x cgknqj gS rFkk ;g ,d rdZokD; Qyu gSA 

rdZokD;&Qyu ls rdZokD; çkIr djus dh çfØ;k –"Vkafrdj.k* dgykrh gSA vr% ge dg 

ldrs gSa fd pUnu cgknqj gS& ;g ,d rdZokD; gS] ftls geus rdZokD;&Qyu ls çkIr 

fd;k gSA vr%] rdZokD; Qyu ,d ;k ,d ls vfèkd fo'ks"k pjksa okyh vfHkO;fä gSA ;fn 

blds lHkh fo'ks"k pjksa dks fo'ks"k fu;rkadksa ¼tSls pUnu½ ls çfrLFkkfir dj fn;k tk, rks 

gesa çrhfdr dFku çkIr gksrs gSaA vc] ;gk¡ *y* çrhd dk ,d fo'ks"k egÙo gSA ;g ,sfPNd 

:i ls pqus x, fdlh ,d O;fä ;k oLrq dks lwfpr djrk gSA ifjek.ku esa] fu"ksèk dk Hkh 

;gh çrhd gSA 

19-2 ifjek.ku dk vFkZ 

ifjek.ku@çek=hdj.k dk ,d egRoiw.kZ igyw –"Vkrksa dk çfrLFkkiu gSA çfrLFkkiu nks 

rjhdksa ls fd;k tkrk gSA ,dy rdZokD; esa ‘a’ ls ysdj ‘w’  rd fdlh O;fä ds fu;rkad 

dk x esa foLFkkiu fd;k tk ldrk gSA ;g O;fäd pj dgykrk gSA ;g çfØ;k] tSlkfd 

ge ns[k pqds gS] –"Vkafrdj.k dgykrh gSA nwljh fofèk lkekU;hdj.k dh gSA bl çdkj dh 

ifjek.ku dh çfØ;k rc gksrh gS] tc fn;k x;k rdZokD; lkekU; çdkj dk gksrk gSA lkekU; 

rdZokD; nks çdkj ds gksrs gSa loZO;kih vkSj va'kO;kihA vr% gekjs ikl bu nksuksa dks çnÆ'kr 

djus ds fy, nks ifjek.kd  ifjek.ku ¼Quantifires½ gksrs gSaA ifjek.kd os çrhd gksrs gSa] 

tks ifjek.kd vfHkO;fä;ksa] tSls fd] çR;sd O;fä@çR;sd oLrq@lHkh ;k dksÃ@dqN Hkh] dks 

çnÆ'kr djrs gSaA bl çdkj] lkekU; ;k lÙkkRed ifjek.kd gksrs gSaA çrhd :i esa os Øe'k% 

fuEuor~ gS% *¼x½* vkSj *¼∃x½*- 

pwafd buesa ls çR;sd vfHkO;fä ldkjkRed ;k udkjkRed gks ldrh gS] vr% gekjs ikl pkj 

çdkj ds rdZokD; gksrs gSa] ftUgsa fuEu rjhds ls çnÆ'kr fd;k tkrk gS% 

1- lHkh Hkkjrh; u”oj gSa  (x) Mx 

2- dksÃ Hkkjrh; u”oj ugÈ gS (x) ⌐ Mx 
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3- dqN Hkkjrh; u”oj gSa  (∃x) Mx 

4- dqN Hkkjrh; u”oj ugÈ gSa (∃x) ⌐Mx 

nka, gkFk dh rjQ mi;ksx fd, x, çrhdksa dks dqN Li"Vhdj.k dh vko';drk gSA çrhd 

(x) vusd rjhdksa ls foLrkfjr gksrk gSA bls ‘x ds lHkh ewY;ksa ds fy,’ vFkok fdlh *fn, 

x, fo'ks"k x ds fy,* ;k egt *çR;sd x ds fy,* vkfn i<+k tk ldrk gSA ;gka] *x* O;fäd 

fu;rkad *Hkkjrh;* ds fy, vkSj *M* u”oj ¼Mortal½ ds fy, ç;qä fd;k x;k gSA blfy, 

⌐ M x gksxk] *x u”oj ugÈ gS*A çrhd ¼∃x½ bl çdkj i<+k tk,xk% *de ls de ,d x ,slk 

gS tks fd ------- ¼x½ loZO;kih ifjek.kd dgykrk gS vkSj ¼∃x½ vfLrRoijd ifjek.kd 

¼existential quantifier½ dgykrk gSA ;fn ge x dks I ¼Hkkjrh;½ vFkok P ¼ikfdLrkuh½ ls 

çfrLFkkfir dj nsa] rks gesa og rdZokD; feyrk gS] tks lR; vFkok vlR; gks ldrk gSA 

ftl çdkj x dk mi;ksx mís'; dks fuÆn"V djus ds fy;s oS;fäd pj ds :i esa fd;k 

tkrk gS] mlh çdkj nks xzhd v{kjksa] *Φ* ¼Phi½ vkSj *Ψ* ¼Psi½ dk mi;ksx foèks; dks çnÆ'kr 

djus ds fy, fd;k tkrk gSA blfy, bUgsa foèks; pj dgk tk ldrk gSA bu pjksa dk mi;ksx 

djrs gq, A] E] I vkSj O rdZokD;ksa dks fuEu çdkj ls fuÆn"V fd;k tk ldrk gS% 

1- lHkh Hkkjrh; u”oj gSa  (A)  (x) Φx 

2- dksÃ Hkkjrh; u”oj ugÈ gS (E)  (x) ⌐ Φx 

3- dqN Hkkjrh; u”oj gSa  (I)  (∃x) Φx 

4- dqN Hkkjrh; u”oj ugÈ gSa (O)  (∃x) ⌐ Φx 

oxZ lnL;rk lacUèk dk mi;ksx djus ij lkekU; rdZokD;ksa dks fuEu çdkj ls çnÆ'kr fd;k 

tkrk gS% 

1. (x) Φx ≡ (x){x є Φ => x є Ψ}  tgka є dks *dk ?kVd* i<+k tk,xkA 

2. (x) ⌐ Φx ≡ (x){x є Φ => x є Ψ} tgka є dks *dk ?kVd ugÈ gS* i<+k tk,xkA 

3. (∃x) Φx ≡ (∃x){x є Φ Λ x є Ψ} 

4. (∃x) ⌐ Φx≡ (∃x){x є Φ Λ x є Ψ} 

 

19-3 ifjek.kdksa okys rkÆdd lacUèk 
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gekjs vè;;u dh 'kq:vkr ikajifjd oxZ ls gksrh gS] ftlds fy, fdlh Li"Vhdj.k dh 

vko';drk ugÈ gSA ge tkurs gSa fd ifjek.kd }kjk A] E] I vkSj O dks dSls çnÆ'kr djrs 

gSaA vkb,] vc ge A] E] I vkSj O dks ikjEifjd oxZ esa bu ifjek.kdksa }kjk çfrLFkkfir 

djrs gSa( 

A  foijhr   E 

    (x) Ф x        (x) ⌐ Φ x       
    

 

           mikJ;.k          O;k?kkrh     mikJ;.k 

 

 

       (∃x) Φ x     fo:)     (∃x) ⌐Φ x 

                I                   O 

bl i`"BHkwfe ds lkFk] ge rkÆdd lacUèkksa tSls rqY;rk vkSj [kaM+u dks fuEu çdkj ls çnÆ'kr 

dj ldrs gSa% 

1- rqY;rk% 

1) (x) Φ x  ≡  {⌐ (∃x) ⌐ Φx} 

2) (x) ⌐ Φ x  ≡  {⌐ (∃x) Φ x} 

3) (∃x) Φ x ≡ {⌐ (x) ⌐ Φ x} 

4) (∃x) ⌐ Φ x  ≡ {⌐ (x) Φ x} 

2- O;k?kkr % 

1) (x) Φ x  (∃x) ⌐ Φ x 

2) (x) ⌐ Φx  (∃x) Φ x 
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3) (∃x) Φ x  (x) ⌐ Φ x 

4) (∃x) ⌐ Φ x  (x) Φ x 

tc ge foèks; pj dk mi;ksx djrs gSa rks rdZokD;kRd çdkjksa dks fuEu rjhds ls O;ä fd;k 

tkrk gS% 

1) (x) Φ x  ≡  (x){ Φx=>Ψx} 

2) (x) ⌐ Φ x  ≡  (x){ Φ x=> ⌐ Ψx} 

3) (∃x) Φ x  ≡  (∃x){ Φx Λ Ψx} 

4) (∃x) ⌐ Φ x  ≡  (∃x){Φx Λ⌐ Ψx} 

tc ge A] E] I vkSj O dks u, lsV ls çnÆ'kr djrs gSa rks mudh rqY; çdkjsa Hkh ifjoÆrr 

gks tkrh gSaA 

1) (x){ Φx=>Ψx}  ≡  ⌐(∃x){Φx Λ⌐Ψx} 

2) (x){ Φx=> ⌐ Ψx}  ≡  ⌐(∃x){Φx ΛΨx} 

3) (∃x){ Φx ΛΨx}  ≡  ⌐ (x){Φx=> ⌐ Ψx} 

4) (∃x){Φx Λ⌐ Ψx}  ≡  ⌐ (x){Φx=>Ψx} 

;fn nka, gkFk dh vksj ds ifjek.kdksa ds ihNs ds fu"ksèkksa dks gVk fn;k tk;s rks Lor% gh os 

—fed rdZokD;ksa ds O;k?kkrd cu tkrs gSaA 

foèks; tSls u”oj dks lkekU; foèks; dgrs gS] D;ksafd rdZokD;kRed&Qyu] ftldk mi;ksx 

fd;k tkrk gS] ds dqN lR; vkSj dqN vlR; çfrLFkkiu –"Vkar gksrs gSaA pjksa ds lHkh 

çfrLFkkiu *çfrLFkkfir –"Vkar dgykrs gSaA tc ,sls foèks;ksa dk fu"ksèk fd;k tkrk gS rks ,sls 

lw= ;k dFku çdkj *lkekU; :i lw=* dgykrs gSaA 

19-4 ifjek.ku ds fu;e 

vc vkSj çfrLFkkiu ds fu;e ds lkFk gh pkj vU; fu;e Hkh tqM+ x, gSaA os fu;e gSa( 

loZO;kih –"Vkafrdj.k ¼Universal Instantiation (UI)½] loZO;kih lkekU;hdj.k ¼Universal 

Generalization (UG)½] vfLrRoijd –"Vkar ¼Existential Instantiation        (EI½½] vkSj 

vfLrRoijd lkekU;hdj.k ¼Existential Generalization (EG)½A bu fu;eksa dh lgk;rk ls 
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fdlh ,slh ;qfä esa vuqeku ds fu;eksa vkSj çfrLFkkiu ds fu;eksa dk lR;kiu fd;k tk ldrk 

gS] ftlesa lkekU; ;k ,dy çfrKfIr vFkok nksuksa gksrh gSaA blls igys fd ge bu fu;eksa 

dk mi;ksx ;qfä;ksa dh oSèkrk dk lR;kiu djus ds fy, djsa] ;g vko';d gS fd ge tkus 

fd bu fu;eksa dk D;k vFkZ gSA 

1½ loZO;kih –"Vkafrdj.k ¼UI½% bl fu;e ds vuqlkj rdZokD; Qyu ds fdlh çfrLFkkiu 

–"Vkar dh oSèkrk dks loZO;kih rdZokD; ls fuxfer fd;k tk ldrk gSA rdZokD; Qyu esa 

lnSo pj *x* gksrk gSA blfy, dksÃ mnkgj.k tks x ds fy, çfrLFkkiu gks] mls ‘a’  ls ‘w’ 

rd fu;r jguk pkfg,A ;s v{kj&mís'; ds ikjaifjd vFkZ dks çnÆ'kr djrs gSa vkSj vkèkqfud 

vFkZ esa *vkdkfjd –"Vkar* dgykrs gSaA ,sls rdZokD; dks #ikarfjr djus ds fy, *x* dks ,d 

vU; xzhd v{kj *V* ¼nu½ ls çfrLFkkfir fd;k tkrk gS] tc Qyu loZO;kih ifjek.kd gks 

rks *v* loZO;kih –"Vkar cu tkrk gSA 

(x) Φ x 

∴Φ ν        ¼tgka *v* oS;fäd çrhd gS½ 

2½ loZO;kih lkekU;hdj.k ¼UG½% ;g fu;e x ds foLFkkiu ds fy, ,sfPNd p;u ds ckn 

lkekU;hdj.k dh vksj c<+us esa lgk;rk djrk gSA UG esa *,sfPNd p;u* cgqr egRoiw.kZ gS] 

D;ksafd] tSlk fd uke ls Li"V gS] lkekU;hdj.k lnSo fo'ks"k mnkgj.k ls vkxs c<+rk gS vkSj 

blesa fodYi fufgr gksrk gSA bl vFkZ esa p;u ,sfPNd gksrk gSA v{kj *y* ,sfPNd fodYi 

dk çrhd gSA ;g çfØ;k lkekU;hdj.k dgykrh gS] D;ksafd fu"d"kZ loZO;kih rdZokD; gksrk 

gSA ;fn ge U;k; okD; ds ikjaifjd fu;eksa dks ;kn djsa] loZO;kih fu"d"kZ loZO;kih vkèkkj 

okD; ls fudyrs gSaA blfy, ;g çfØ;k oS;fäd ls gksdj loZO;kih rd gksrh gSA tc *y* 

*x* dks çfrLFkkfir djrk gS] rks lkekU;hdj.k gksrk gSA tc loZO;kih ifjek.kd rdZokD; dk 

o.kZu djrk gS rks ;g lEHko gks tkrk gS( 

Φ y 

∴(x)(Φx)  ¼tgk¡ y fdlh ,fPNd :i ls pqus gq, O;fä ;k oLrq dks fu:fir djrk gS½ 

3½ vfLrRoijd –"Vkafrdj.k ¼E-I-½% ;g fu;e rc ykxw gksrk gS] tc rdZokD; esa vfLrRoijd 

ifjek.kd gksrk gS vkSj a ls w rd fdlh Hkh çrhd dk mi;ksx O;fäxr pj x ds çfrLFkkid 

ds #i esa gksrk gSA ge vfLrRoijd ifjek.ku ls fdlh çfrLFkkid     –"Vkar ds lR; dk 

vuqeku yxkrs gSaA gkykafd] bl fu;e esa ,d 'krZ gSA fu;rkad tSls ‘a’ ftldk mi;ksx ge 

x ds çfrLFkkiu ds fy, djrs gSa] dks bl ifjçs{; esa igys dgÈ ç;qä ugÈ fd;k x;k gksuk 
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pkfg,A bldk vFkZ ;g Hkh gS fd ;fn çfrLFkkiu dk –"Vkar ,d gh gks rks mlh ;qfä esa EI 

dk mi;ksx nks ckj ugÈ gksuk pkfg,A 

Φ ν 

∴(∃x) Φx  ¼tgka *v* oS;fäd çrhd gS½ 

4½ vfLrRoijd lkekU;hdj.k (EG)% ;g fu;e dgrk gS fd çfrKfIrrkRed Qyu ds fdlh 

lR; çfrLFkkiu –"Vkar ls ml Qyu ds vfLrRoijd ifjek.ku dks oSèk #i ls fuxfer fd;k 

tk ldrk gSA nwljs 'kCnksa esa] dksÃ oS;fäd fu;rkad] tks igys ds pj.kksa esa ik;k x;k gS] 

fu"d"kZ esa x ls çfrLFkkfir fd;k tk ldrk gSA 

(∃x) Φx 

∴Φ ν    ¼tgka ν ls vU; ,slk O;fäd fu;rkad gS] tks bl ifjçs{; esa igys mi;ksx esa 

ugÈ vk;k½ 

vc ;g tkuuk vko';d gS fd EI ds mi;ksx lhfer D;ksa gksrs gSaA eku yhft, fd ‘a’ ,d 

fu;rkad gS] ftldk fuf'pr vfLrRo gS ,oa ;g vKkr gS fd dksÃ vU; fu;rkad Hkh gSA 

fiNys pj.k esa ‘a’ dks *b* ekuk x;k gSA ;g rF; fd ‘a’ *b* gS ;g fu"d"kZ fudkyus ds 

fy, i;kZIr ugÈ gS fd fdlh vU; pj.k esa  a c gS] tcfd vkèk~ ikjokD; esa bldk fdlh 

çdkj dk dksÃ lanHkZ ugÈ ik;k tkrk gSA pwafd rkÆdd fu;rkad ‘a’ dk mi;ksx vfLrRoijd 

jhfr ls fd;k x;k gS] vr% ;g vko';d gS fd EI dk mi;ksx çek.k ds igys pj.k esa gh 

fd;k tk,A ;fn ;g fdlh vU; LFkku ij gksxk rks ;g xyr gksxkA 

19-5 U;k;okD; dh oSèkrk dk lR;kiu 

;g tkuuk dkQh fnypLi gS fd ifjek.ku ds fu;e fuxefud rdZ dks u, ifjçs{; esa 

çLrqr djrs gSaA ;g çfØ;k inksa ds forj.k ds fu;e dks NksM+us esa gekjh lgk;rk djrh gSA 

inksa ds forj.k ds fu;e u flQZ çLrqrhdj.k esa nq#g gS] cfYd blesa le; Hkh cgqr yxrk 

gSA ifjek.ku ds fu;eksa dk mi;ksx vfuxefud ;qfä;ksa ds lR;kiu ds fy, Hkh fd;k tk 

ldrk gS] ysfdu 'krZ ;g gS fd ,slh ;qfä;ksa esa flQZ lkekU; vkSj ,dy çfrKfIr;ka gh gksaA 

bu fu;eksa dks le>kus ds fy, ge fuEufyf[kr rdks± dk mi;ksx djrs gSaA 

1- lHkh Hkkjrh; ,f'k;kÃ gSaA 

2- rsanqydj ,d Hkkjrh; gSA 

3- ∴ rsanqydj ,d ,f'k;kÃ gSA 
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bldk fuEu rjhds ls çrhdu fd;k tkrk gS% 

(x) (Ix=>Ax) 

                                                   It 

                                                   ∴ At 

vkSipkfjd çek.k dh jpuk fuEu rjhds ls gksrh gS% 

1). (x)(Ix => Az) 

2). It   / ∴ At 

3). It => At   1,  U.I. 

4). At    3, 2,  M.P. 

bl ;qfä fo'ks"k esa flQZ ,d vkèkkj okD; lkekU; gSA ;|fi] ;qfä esa flQZ lkekU; rdZokD; 

Hkh gks ldrk gS] ,slh fLFkfr esa FkksM+k fHkUu çfØ;k dks viukuk gksxkA  

bl ;qfä ij fopkj djsa% 

2-  1- lHkh jktusrk oksVj gSaA 

 2- lHkh ea=h jktusrk gSaA 

 3- ∴ lHkh ea=h oksVj gSaA 

çrhdu djus ij ;g gks tkrk gS% 

1) (x)(Px => Vx) 

2) (x)(Mx => Px)  / ∴  (x)(Mx => Vx) 

vkSipkfjd çek.k fuEu gS% 

1) (x)(Px=>Vx) 

2) (x)(Mx=>Px)  /∴   (x){Mx=>Vx} 

3) Pa => Va    1,  U.I. 



  447 
 

4) Ma => Pa    2,  U.I. 

5) Ma => Va    4, 3,  H.S. 

6) ∴  (x)(Mx => Vx)   5,  U.G. 

tc dksÃ oS;fäd pj ¼x½ fdlh fu;rkad }kjk m)r gksrk gS rks ifjek.kd dh lhek lekIr 

gks tkrh gSA D;ksafd ge O;fä ;k O;fä;ksa dk ifjek.ku ugÈ djrs gSaA vc 6osa pj.k ij 

vkrs gq, ;g dgk tk ldrk gS fd ;fn fdlh nh xÃ lajpuk ds fy, ,d çfrLFkkiu –

"Vkar lR; gS] rks ml lajpuk ds fy, lHkh çfrLFkkiu –"Vkar lR; gS ¼6oÈ iafä çek.k dk 

Hkkx ugÈ gS½A Qyu ds loZO;kih ifjek.ku lR; gS] ;fn vkSj flQZ ;fn çfrLFkkiu m)j.k 

lR; gSA 

rhljsa vkSj pkSFks pj.kksa esa geus loZO;kih –"Vkarksa dks ykxw fd;k gS D;ksafd nksuksa vkèkkjokD; 

loZO;kih gSa vkSj geus pjksa ds fy, fu;rkadksa dks çfrLFkkfir dj fn;k gSA 

U-G- dks fuEu rjhds ls ykxw fd;k tk ldrk gSA blds fy, lHkh pj.kksa esa ge x dks y 

ls çfrLFkkfir djds NBoÈ ifä dks çek.k i)fr esa tksM+ nsrs gSaA fQj ge UG dk vuqç;ksx 

djrs gSaA 

1) (x){Px => Vx} 

2) (x){Mx => Px}  /∴   (x){Mx => Vx} 

3) Py => Vy    1,  U.I. 

4) My => Py    2,  U.I. 

5) My => Vy    3, 4,  H.S. 

6) ∴  (x){Mx => Vx}   5,  U.G. 

;s nksuksa mnkgj.k Li"V djrs gSa fd ;qfä;ksa dh oSèkrk dk lR;kiu djrs le; UI dk mi;ksx 

vfuok;Z #i ls fd;k tkuk pkfg,] tcfd EI dk mi;ksx vfuok;Z ugÈ Hkh gks ldrk gSA 

;g fLFkfr fuxefud rdZ ds fu;eksa ds ikjaifjd xBu ds leku gS rFkk ladsr djrh gS fd 

fdlh fo'ks"k rdZokD; ds fcuk Hkh oSèk ;qfä dh jpuk djuk laHko gSA ysfdu loZO;kih 

çfrKfIr;ksa ds fcuk ;g laHko ugÈ gSA 
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vc ml;qfä ij fopkj djsa ftlesa fo'ks"k rdZokD; gksrs gSaA pwafd,d rdZokD; fo'ks"k gS] 

vr%;g vko';d gS fd fu"d"kZ Hkh fo'ks"k gksuk pkfg, A 

3- 1- lHkh jktusrk oksVj gSaA 

2- dqN ea=h jktusrk gSaA 

3- ∴ dqN ea=h oksVj gSaA 

vc rd vki çrhdu dh fofèk ls ifjfpr gks gh x, gksaxsA vr% 

1) (x){Px => Vx} 

2) (∃x{Mx Λ Px}  /∴   (∃x{Mx Λ Vx} 

3) Ma Λ Pa    2,  E.I. 

4) Pa => Va    1,  U.I. 

5) Pa Λ Ma    3,  Com. 

6) Pa     5,  Simp. 

7) Ma     5,  Simp. 

8) Va     4, 6,  M.P. 

9) Ma Λ Va    7, 8,  Conj. 

10) ∴   (∃x) (Mx Λ Vx)  9,  I.G. 

vkb,] vc ge ns[krs gSa fd EI ds çfrcaèk dks D;ksa ekuuk pkfg,A blds fy, ,d Hkzked 

;qfä ij fopkj djsaA 

1- dqN tarq 'kkdHk{kh gksrs gSaA 

2- dqN tarq euq"; gSaA 

3- ∴dqN euq"; 'kkdHk{kh gSaA 

çrhdu djus ij ;qfä cu tkrh gS% 

1) (∃x){Ax Λ Hx} 

2) (∃x){Ax Λ Mx}  /∴   (∃x)(Mx Λ Hx) 
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3) Aa Λ Ha    1,  E.I. 

4) Aa Λ Ma    2,  E.I. (Error) 

pkSFkk pj.k =qfViw.kZ gSA nwljk vkèkkj okD; gesa crkrk gS fd dksÃ ,d oLrq ,slh gS tks tarq 

vkSj 'kkdHk{kh nksuksa gSA ;g gesa ;g fu"d"kZ fudkyus ds vuqefr ugÈ nsrk gS fd og oLrq 

euq"; gSA blfy, EI dk nwljk mi;ksx] =qfV dh vksj ys tkrk gSA 

19-6 xq.ku lkekU; rdZokD; ¼MULTIPLY GENERAL PROPOSITION½ 

lkekU; rdZokD; nks çdkj ds gksrs gSa( ,dy lkekU; vkSj xq.ku lkekU;A tc lkekU; 

rdZokD; esa flQZ ,d ifjek.kd gksrk gS] rks ;g ,dy lkekU; dgykrk gSA vHkh rd geus 

flQZ igys çdkj ds rdZokD;ksa ij fopkj fd;k gSA ;fn lkekU; rdZokD; esa nks ;k nks ls 

vfèkd ifjek.kd gksrs gSa rks ,slk rdZokD; xq.ku lkekU; rdZokD; dgykrk gSA mnkgj.k ds 

fy, bl rdZokD; ij fopkj djsa( 

*;fn lHkh Hkkjrh; fØdsV [ksyrs gSa rks de ls de dqN ,f'k;kÃ ,sls gSa tks fØdsV [ksyrs 

gSaA 

bldk çrhdu fuEu çdkj ls gksxk% 

1- lHkh Hkkjrh; fØdsV [ksyrs gSa% (x){Ix => Px} 

2- de ls de dqN ,f'k;kÃ ,sls gSa tks fØdsV [ksyrs gSa gS% (∃x){Ax Λ Px} 

vc iwjs okD; dk çrhdu fuEu çdkj ls gksxk% 

{(x)(x => Px)} => {(∃x)(Ax Λ Px)} 

fn, x, dFku dh tfVyrk ds vkèkkj ifjek.kd fdruh Hkh ckj ik, tk ldrs gSaA 

19-7 lksikfèkd çek.k ¼C-P-½ dk çcyh—r fu;e vkSj ifjek.ku 

fiNyh bdkÃ esa] geus lh[kk Fkk fd iwokZuqeku lksikfèkd çek.k ls fHkUu gksrk gS vkSj ;g fd 

*iwokZuqeku esa fu"d"kZ 'kkfey ugÈ gksrk gSA fu"d"kZ iwjh rjg ls vkèkkjokD; ij fuHkZj djrk 

gSA uhps fn, x, dqN mnkgj.kksa ls ;g Li"V gks tk,xk fd bu rduhdksa ds mi;ksx }kjk 

fdlh ;qfä dk lR;kiu dSls fd;k tk ldrk gSA 

1.  1) (x)[Cx => Dx] 
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     2) (x)[Ex => ⌐ Dx] 

     ∴   (x)[Ex => ⌐ Cx] 

;qfä dks fuEu ekud :i esa fy[kk tkrk gS% 

1) (x)[Cx => Dx] 

2) (x)[Ex => ⌐ Dx]  /∴   (x)[Ex => ⌐ Cx] 

3) Ey 

4) Cy => Dy    1,  U.I. 

5) Ey => ⌐ Dy   2,  U.I. 

6) ⌐Dy    5, 3,  M.P. 

7) ⌐Cy    4, 6,  M.T. 

8) Ey => ⌐ Cy   3, 7,  C.P. 

9) (x)[Ex => ⌐ Cx]  9,  U.G. 

mnkgj.k ¼1½ ls nks igyw Li"V gks tkrs gSaA tc C-P- dk mi;ksx fd;k tkrk gS rks iwokZuqeku 

dh lhek [kRe gks tkrh gSA vr% vxyk dne iwokZuqeku ij fuHkZj ugÈ djrk gSA nwljs] pwafd 

ge iwokZuqeku dj jgs gSa] vr% *x* ds LFkku ij flQZ *y*] ,d ,sfPNd #i esa pqus x, çrhd 

dk mi;ksx fd;k tk ldrk gSA ;g Li"Vhdj.k rc lgh jgrk gS tc CP ds çcyh—r 

fu;e dk mi;ksx fd;k tkrk gSA 

2.  1) (x)[Nx => Ox] 

2) (x)[Px => ⌐ Ox]  /∴   (x) {(Nx Λ ⌐Px) => Ox} 

      →  3) Ny 

4) Ny => Oy    1,  U.I. 

5) Py => ⌐ Oy   2,  U.I. 

6) Oy     4, 3,  M.P. 

7) ⌐ Py    5, 6,  M.T. 
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8) Ny Λ ⌐ Py    3, 7,  Conj. 

9) (Ny Λ ⌐ Px) => Oy  8, 6,  C.P. 

10)  (x){ (Nx Λ ⌐ Px) => Ox} 9,  U.G 

19-8 voSèkrk dks fl) djuk 

;qfä;ksa ds vPNs vkSj cqjs esa oxÊdj.k dk fufgr fl)kUr ;g gS fd lR; vkèkkj okD;ksa ls 

vlR; fu"d"kZ ugÈ çkIr gksrk gSA lR; vkèkkj okD;ksa ds lkFk vlR; fu"d"kZ dh igpku 

djus dk lcls vklku rjhdk dFkuksa ds ?kVdksa dks lR;rk ewY; çnku djus dh fofèk gSA 

tc lR;rk ewY;ksa dh fofèk ifjek.kd ds lkFk ;qfä;ksa rd foLrkfjr dh tkrh gS rks ,d 

vko';drk dks iwjk djuk vko';d gksrk gSA gesa v&fjä e‚My ¼nonempty model½ ij 

fopkj djuk iM+rk gS tks v&fjä lEeqp; ¼nonempty set½ ds leku gksrk gSA ;g e‚My 

gekjh ifjppkZ dk eq[; Çcnq gSA ifjek.kdksa dks lfEefyr djus okyh dksÃ ;qfä rHkh oSèk 

gksrh gS] ;fn vkSj flQZ ;fn çR;sd v&fjä lsV ds fy, ,d rkÆdd :i ls rqY; vkSj oSèk 

lR; Qyuh ;qfä gksrh gSA blh çdkj] ifjek.ku 

dksÃ ;qfä voSèk rc gksrh gS] tc dksÃ v&fjä e‚My ,slk gks ftlds fy, rkÆdd :i ls 

rqY; vkSj voSèk lR;Qyuh ;qfä gksrh gSA fu"d"kZr% ifjek.kdksa ;qä ;qfä flQZ vkSj flQZ 

rHkh oSèk gksrh gS] tc mldk lR;Qyuh çdkj oSèk gksrk gS vkSj ;g rHkh voSèk gksrk gS ;fn 

vkSj flQZ ;fn bldk lR; Qyuh çdkj voSèk gksrk gSA pwafd lR;Qyu çdkj dk lgkjk 

fy;k x;k gS] vr% ;g tkuuk vko';d gS fd ifjek.kdksa ;qä dFkuksa dks fdl çdkj lR; 

Qyuh la;qä dFkuksa esa vi?kfVr fd;k tk ldrk gSA tks lR;rk&fLFkfr;ka la;qä rdZokD;ksa 

ds lR;rk ewY; dk fuèkkZj.k djrh gSa] ogÈ ifjek.kdksa ;qä laxr rdZokD;ksa dh 

lR;rk&fLFkfr;ksa dk Hkh fuèkkZj.k djrh gSaA 

bl vuqHkkx ds vkjaHk esa geus mYys[k fd;k Fkk fd ifjek.kdksa ;qä ;qfä rHkh oSèk gksrh gS] 

;fn *de ls de* mldk ,d –"Vkar vo'; lR; gksA bldk vFkZ ;gh gS fd v&fjä e‚My 

esa fdruh Hkh la[;k esa O;fä ¼–"Vkar½ gks ldrs gSaA eku yhft, fd iq#"kksa ds e‚My esa flQZ 

3 iq#"k tSls  a, b vkSj c gSaA ,sls esa rdZokD; *A* dks fuEufyf[kr rjhds ls çnÆ'kr fd;k 

tk ldrk gSA 

1. (x) (Φx) ≡ (Φa Λ Φb Λ Φc) 
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cka;k i{k rHkh lR; gS ;fn vkSj flQZ ;fn Φa lR; gS] Φb lR; gS] Φc lR; gSA ;fn muesa 

ls dksÃ Hkh vlR; gS] rc cka;k i{k vlR; gSA blh çdkj] rdZokD; E fuEu gks tkrk gSA 

2. (x) (⌐ Φx) ≡ (⌐ Φa Λ⌐ Φb Λ⌐ Φc) 

;fn a, b vkSj c iq#"kksa ds e‚My esa vdsys iq#"k gSa rks fiNyh ckj dh rjg gh bl ekeys esa 

Hkh cka, gkFk okyk in rHkh lR; gS] ;fn vkSj flQZ ;fn rhuksa esa ls çR;sd ?kVd lR; gSA 

;fn buesa ls dksÃ Hkh vlR; gS rks cka, gkFk okyk in Hkh vlR; gksxkA 

 

tgk¡ loZO;kih ifjek.kdksa okys rdZokD; la;kstu i)fr esa #ikarfjr gks tkrs gSa] ogh va'kO;kih 

ifjek.kdksa okys fo;kstu i)fr esa cny tkrs gSaA ;fn ge bl e‚My dks viuk,] rc 

3. (∃x) (Φx) ≡ (Φa v Φb v Φc) 

4. (∃x) (⌐ Φx) ≡ (⌐ Φa v ⌐ Φb v ⌐ Φc) 

bu pkjksa lehdj.kksa ls] ;g Li"V gS fd ifjek.kksa ;qä rdZokD;ksa dk lR;rk Lrj la;qä 

rdZokD; dh lR;rk fLFkfr ls fuèkkZfjr gksrk gSA mnkgj.k ds fy, ¼1½ ij fopkj djsaA ;fn 

nka, gkFk dh vksj dk ,d ?kVd Hkh vlR; gS rks cka, gkFk okyk Hkh vlR; gks tk,xkA ,slk 

blfy, gS] D;ksafd ;fn dksÃ ?kVd vlR; gks rks la;kstu vlR; gksrk gS vkSj fo;kstd esa 

tc ,d ?kVd vlR; gksrk gS rks Hkh fo;kstd lR; gks tkrk gSA vFkkZr~ ck;ki{k lR; gks 

tkrk gSA bl çdkj dk lacaèk loZO;kih vkSj va'kO;kih ifjek.kdksa dh ifjHkk"kk ds iwjh rjg 

vuq#i gSA 

eku yhft, fd fdlh oxZ ds flQZ ,d O;fä ;k oLrq ¼–"Vkar½ dk vfLrRo gSA rks bl ls 

nks mifl)kar fudyrs gSa] tks fuEu çdkj ls gSa% 

1. (x) (Φx) ≡ Φa ≡ (∃x) (Φx) 

pwafd x ds fy, flQZ ,d lR; çfrLFkkiu –"Vkar gS tSls a rks ge Φa ls (x) (Φx) dks ugÈ 

çkIr dj ldrs gSaA D;ksafd tc flQZ ,d –"Vkar gksrk gS] rks loZO;kih vkSj va'kO;kih 

ifjek.kdksa ds chp dksÃ Hkh rkÆdd vUrj ugÈ fd;k tk ldrk gSA 
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rkÆdd #i ls] flQZ ,d –"Vkar ;qä e‚My vkSj nks ;k nks ls vfèkd –"Vkar ;qä nwljs 

e‚My ds chp xq.kkRed vUrj gksrk gS ¼lqfoèkk ds fy, ge igys e‚My dks ,d:ih; 

¼Monodic½ vkSj nwljs dks cgq:ih; ¼Polyadic½ e‚My dgsaxsA ;fn nks –"Vkar gSa] rks e‚My 

f}:ih ¼Diadic½ dgyk,xk vkSj rhu gS] rks f=:ih; (triadic) bR;kfnA buds chp blfy, 

xq.kkRed vUrj gS] D;ksafd ,d:ih; e‚My esa voSèk ;qfä oSèk lR; Qyu ;qfä ds vuq#i 

gks ldrh gS] tcfd ogh ;qfä fdlh vU; e‚My esa voSèk lR;rk Qyu ;qfä ds vuq:i Hkh 

gks ldrh gSA vkb,] ge ,d ,slh ;qfä ij fopkj djrs gSa tks ikjaifjd –f"V ls voSèk gSA 

1½  lHkh jktusrk odhy gSaA 

lHkh tt odhy gSaA 

⸫lHkh tt jktusrk gSaA 

1. (x) [Px => Lx] 

2. (x) [Jx => Lx]  / ∴ (x) Jx => Px 

pwafd flQZ ,d çfrLFkkfir –"Vkar gS] vr% ;g ;qfä rkÆdd #i ls fuEu ds rqY; gS% 

3. p1:[Pa => La] 

4. p2:[Ja => La]  / ∴ Ja => Pa 

,d:ih e‚My esa (x) (Φx) ≡ Φa ≡ (∃x) (Φx) 

⸫;qfä rkÆdd #i ls fuEu ds rqY; gSA 

5. Pa Λ La 

6. Ja Λ La  / ∴ Ja Λ Pa 

;fn ge fu"d"kZ ds fdlh ,d ?kVd dk ewY;A fuèkkZfjr djrs gSa rks u flQZ fu"d"kZ vlR; 

gks ldrk gS cfYd ,d vkèkkj okD; Hkh vlR; gks tkrk gSA  

tcfd] ifjHkk"kk ds vuqlkj] oSèk la;kstu esa lHkh vkèkkjokD;ksa dks lR; gksuk gh pkfg,A lR; 

vkèkkjokD; ls vlR; fu"d"kZ çkIr djuk rkÆdd #i ls vlaHko gSA blfy, ;qfä oSèk gSA 
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;|fi] f}:i çdkj esa ;gh ;qfä voSèk gks tkrh gSA blls igys fd ge f}:i e‚My esa ,d 

;qfä ds fy;s mnkgj.k ij fopkj djsa] vkb, ge fuEu e‚My dh jpuk ij fopkj djsa( 

[(x) (Φx)] ≡ [Φa Λ Φb] 

[(x) ⌐ (Φx)] ≡ [⌐ Φa Λ⌐ Φb] 

(∃x) (Φx) ≡[Φa v Φb] 

(∃x) ⌐ (Φx) ≡[⌐ Φa v ⌐ Φb] 

tgka a vkSj b nks rRo gS tks f}:ih e‚My ds lnL; gSa 

2½ vkb, vc ge fiNyh ;qfä dk çrhdu djsaA 

       1. p1: (x) [Px => Lx] 

       2. p2: (x) [Jx => Lx] / ∴ (x) Jx => Px  

pwafd ge f}:ih e‚My ij fopkj dj jgs gSa- vr% çrhdkRed çLrqfr rkÆdd :i ls fuEu 

ds rqY; gSa% 

       3. (Pa => La) Λ (Pb => Lb) 

       4. (Ja => La) Λ (Jb => Lb) / ∴ (Ja => Pa) Λ (Jb => Pb) 

Pa dks 0 vkSj 'ks’k dks 1 ewY; nhft,A vc] ifj.kke dks fuEu çdkj ls vfHkdfyr fd;k tk 

ldrk gS 

      5. (Pa => La) Λ (Pb => Lb) 

            0    1    1   1    1   1   1 

       6. (Ja => La) Λ (Jb => Lb) / ∴ (Ja => Pa) Λ (Jb => Pb) 

             1    1   1   1    1   1    1           1   0    0   0   1   1   1 

5 vkSj 6 esa tksa lR;rk ewY; cDls ds vanj gSa] mudk la;kstu lR; vkèkkjokD; nsrk gS] 

tcfd fu"d"kZ vlR; gksrk gSA vr% ;qfä voSèk gSA bl ifj.kke dks 3 ;k 3 ls vfèkd lnL; 

okys vU; cgq:ih e‚Myksa dks lfEefyr djds lkekU;h—r fd;k tk ldrk gSA tks f}:ih 

e‚My ds fy, lgh gS] og fdlh vU; cgq:ih e‚My ds fy, Hkh lgh gSA bl fofèk ls 

ifjfpr gksus ds fy,] vkb, ge dqN leL;kvksa dks gy djrs gSaA 
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3. (x) (Dx => ⌐ Ex) 

    (x) (Ex => Fx) / ∴(x) (Fx => ⌐ Dx) 

ge bl ;qfä dks f}:i e‚My rd gh lhfer j[krs gSaA ;fn ;g ;qfä voSèk gS] rks ;g lHkh 

cgq:ih e‚My ds fy, voSèk gksxhA 3 ;qfä dk rkÆdd #i ls rqY; çdkj fuEu gSA 

1. (Da => ⌐ Ea) Λ (Db => ⌐ Eb) 

2. (Ea => Fa) Λ (Eb => Fb) / ∴(Fa => ⌐ Da) Λ (Fb => ⌐ Db) 

⌐ Da dks 0 ewY; nsaA O;k?kkr ds fu;e ds vuqlkj Da = 1 blh çdkj ⌐ Db dks 0 ewY; nasA 

blfy, Db = 1dks 1 ewY; nsaA ⌐ Ea dks 1 ewY; nsaA Eb] 0 gks tkrk gSA Fa vkSj Fb dks 1 

ewY; nsaA ifj.kke dks fuEu rjhds ls vfHkdfyr fd;k tk ldrk gS( 

3. (Da => ⌐ Ea) Λ (Db => ⌐ Eb) 

      1     1     1     1    1     1    1 

4. (Ea => Fa)     Λ (Eb => Fb) / ∴ (Fa => ⌐ Da) Λ (Fb => ⌐ Db) 

      0     1   1       1    0   1    1           1    0    0     0    1    0     0 

bl ;qfä esa Hkh lR;rk ewY;ksa dk la;kstu gS] ftUgsa 5 vkSj 6 esa cDls esa can djus ij lR; 

vkèkkj okD; feyrs gSa] tcfd fu"d"kZ vlR; gksrk gSA vr% ;qfä voSèk gSA bl ifj.kke dks 

rhu ;k vfèkd lnL;ksa okys vU; cgq:ih e‚Myksa dks lfEefyr djds lkekU;h—r fd;k tk 

ldrkA tks f}:i e‚My ds fy, lgh gS] og ;gka cgq:i e‚My ds fy, Hkh lgh gSA 

4. 

1. (∃x) (Jx Λ Kx) 

2. (∃x) (Kx Λ Lx) / ∴(∃x) (Lx Λ Jx) 

 

ge f}:i e‚My esa Hkh bl ;qfä ij fopkj djsaxsA ;g rkÆdd #i ls fuEu ds rqY; gS% 

3.(Ja Λ Ka) v (Jb Λ Kb) 

4. (Ka Λ La) v (Kb Λ Lb) /∴(La Λ Ja) v (Lb Λ Jb) 



  456 
 

bl ;qfä vkSj fiNys okyh ;qfä esa vUrj ;g gS fd tgka bl ;qfä esa vkèkkj okD; vkSj 

fu"d"kZ fo;kstd gSa] ogh fiNyh ;qfä esa la;kstd dFku FksA ;g vUrj ifjek.kdksa ds dkj.k 

gSA loZO;kih ifjek.kdksa ds ekeys esa la;kstu ,d la;kstd gSa] tcfd va'kO;kih ifjek.kdksa 

esa fo;kstu la;kstd gSaA 

lR;rk ewY;ksa dk fuèkkZj.k fuEu rjhds ls djsa La vkSj Jb dks 0 vkSj 'ks"k dks 1 ewY; nsaA 

ifj.kke dk vfHkQyu fuEu rjhds ls fd;k tkrk gS% 

 

5. (Ja Λ Ka) v (Jb Λ Kb) 

     1   1   1   1    0  0  1 

          6. (Ka Λ La) v  (Kb Λ Lb) /∴ (La Λ Ja) v ( Lb Λ Jb) 

     1   0  0    1    1  1   1          0   0  1   0    1   0  0 

bl ;qfä esa Hkh lR;rk ewY;ksa dk la;kstu] ftUgsa 5 vkSj 6 esa cDls esa j[kk x;k gS] lR; 

vkèkkj okD; nsrs gSa] tcfd fu"d"kZ vlR; gSA vr% ;g ;qfä voSèk gSA bl ifj.kke dks rhu 

;k rhu ls vfèkd lnL;ksa okys vU; cgq:ih; e‚My dks lfEefyr djds     lkekU;h—r 

fd;k tk ldrk gSA tks f}:i e‚My ds fy, lgh gS] gS] og ;gka ij vU;  cgq:i e‚My 

ds fy, Hkh fd;k tk ldrk gSA 

19-9 vfuxefud rdZ@xSj&U;k;okD; rdZ 

lHkh ;qfä;k¡ fuxefud ugÈ gks ldrh gSa] Hkys gh muesa nks vkèkkj okD; vkSj ,d fu"d"kZ gksaA 

lacèkkRed ;qfä bldk ,d vPNk mnkgj.k gSA 

1- caxyq# pSUuÃ ds if'pe esa gSA 

2- eSaxyksj caxyq# ds if'pe esa gSA 

3- eSxyksj pSUuÃ ds if'pe esa gSA 

vjLrw dh i)fr] ;qfä;ksa ds bl oxZ dks fuxefur ;qfä ugÈ ekurh gS] tcfd çrhdkRed 

çLrqrhdj.k ds }kjk bls oSèk fn[kk;k tk ldrk gSA ysfdu blls dFkuksa ds vFkZ dk fo:i.k 

gks tkrk gSA ;fn ge vFkZ dks cpk, j[kuk pkgrs gSa] rks ç'ukuqlkj oSèkrk ;k voSèkrk dks 

çnÆ'kr djuk vlaHko gks tkrk gSA 
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lacUèkkRed ;qfä;ksa ds vfrfjä] ;qfä;ksa dk ,d vU; oxZ vkSj Hkh gS ftlesa rhu ls vfèkd 

in vkSj rdZokD; gksrs gSaA bl ;qfä ij fopkj djsaA 

iq#"k ¼1½ ew[kZ ¼2½ vkSj csÃeku ¼3½ nksuksa gksrs gSaA  

dqN iq#"k fpM+fpM+s gksrs gSa ¼4½A 

⸫ dqN csÃeku iq#"k ¼3½ fpM+fpMs gksrs gSa ¼4½A 

;gk¡ inksa dks la[;k çnku dj nh tkrh gS] ftlls dksÃ Hkze u gksA ;|fi oäO; Hkzked gSaA 

;fn ge la;kstd rdZokD; dks ,d rdZokD; ekus rks bl ;qfä esa rhu rdZokD; gSaA ;fn 

fiNys dFku dks Lohdkj fd;k tk,] rks ;g ;qfä U;k;okD; ugÈ gks ldrh] D;ksafd blesa 

pkj in gSaA blfy,] bl çdkj dh ;qfä dks vfuxefud ;qfä dgk tkrk gSA bl çdkj ds 

rdZ dk lR;kiu djus ds fy, gesa fdlh vfrfjä fu;e dh vko';drk ugÈ gksrh gSA bl 

oxZ dh ;qfä dk mfpr çrhdu egRoiw.kZ gSA çrhdu fuEu çdkj ls gksrk gS% 

1. (x) [Mx => (Sx Λ Dx)] 

2. (∃x) [Mx Λ Ix]  / ∴ (∃x) (Ix Λ Sx). Its formal proof: 

3. [Ma Λ Ia]    2,  E. I. 

4. Ma => (Sa Λ Da)   1,  U. I. 

5. Ma     3,  Simp. 

6. (Sa Λ Da)    4, 5,  M. P. 

7. Sa      6,  Simp. 

8. Ia      3,  Simp. 

9. Ia Λ Sa     8, 7,  Conj. 

10. (∃x) (Ix Λ Sx)    9,  E.G. 

igys vkèkkj okD; dks la;kstd 

;gk¡ çFke pj.k gekjk è;ku vkdÆ"kr djrk gSA ;fn rdZokD; eku fy;k x;k gS] rks ¼1½ 

dk fuEu çdkj ls çrhdu fd;k tk,xkA 

11. Sm Λ Dm 
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;g loZfofnr rF; gS fd la;kstu dk dksÃ rqY; çdkj ugÈ gksrk gSA vr% 1] 11 ds rqY; 

ugÈ gSA 

,d nwljs dFku ij fopkj djsa ftldk xBu dkQh fHkUu gSA *vesfjdu vkSj teZu foKku esa 

vxz.kh gSaA bl dFku dk okLro esa vFkZ ;g gS fd vesfjdu ;k teZu dksÃ Hkh foKku esa 

vxz.kh gks ldrs gSaA bldk ;g vFkZ ugÈ gS fd vesfjdu vkSj teZu nksuksa foKku esa vxz.kh 

gSaA vr% tc bl dFku dks rkÆdd Hkk"kk esa :ikarfjr fd;k tkrk gS] rks ;g fof'k"V fo;kstd 

¼vFkok½ rdZokD; cu tkrk gSA ;g ,d çdkj dk la;kstd rdZokD; Hkh ugÈ gS( tSls fd 

*vesfjdu foKku esa vxz.kh gSa vkSj teZu foKku esa vxz.kh gSa*A 

,slk blfy, gS] D;ksafd bl çdkj ds la;kstd rdZokD; dk vFkZ Bhd ,slk gS tSls ;g dguk 

fd vesfjdu vkSj teZu nksuksa foKku esa vxz.kh gSa( Li"V :i ls ;g ,d csrqdk dFku gSA 

bl ;qfä ij fopkj djsa% 

vesfjdu vkSj teZu oSKkfud gSaA 

dqN “osr iq#"k vesfjdu gSaA 

blfy,] dqN “osr iq#"k oSKkfud gSaA 

bl ;qfä dk çrhdu fuEu rjhds ls gksxk % 

1. (x) [(Ax v Gx) => Sx] 

2. (∃x) [Wx Λ Ax]  / ∴ (∃x)[Wx Λ Sx] 

3. Wa Λ Aa    2,  E.I. 

4.Aa     3,  Simp. 

5. (Aa v Ga)    4,  Add. 

6. (Aa v Ga) => Sa   2,  U.I. 

7. Sa     6, 5,  M.P. 

8.Wa     3,  Simp. 

9. Wa Λ Sa    8, 7,  Conj. 

10. (∃x)[Wx Λ Sx]   9,  E.G. 
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,d fo'ks"k vFkZ esa] vfuxefud ;qfä;ka ikjaifjd fuxefud ;qfä;ka ls vfèkd egRoiw.kZ gksrh 

gSA dkj.k Li"V gS( fd fdlh Hkh okn&fookn esa] Hkys gh og foKku ;k jktuhfr ij vkèkkfjr 

gks] fuxefud ;qfä dk mi;ksx de gh fd;k tkrk gSA blfy, vfuxefud ;qfä;ksa ls 

ifjfpr gksus dh vfèkd vko';drk gSA 

cksèk ç'u I 

fVIi.kh% d½ vius mÙkj ds fy, uhps fn, x, fjä LFkku dk mi;ksx dhft,A 

 [k½ bdkÃ ds var esa fn, x, mÙkjksa ls vius mÙkjksa dk feyku dhft,A 

1½ oSèkrk ds vkSipkfjd çek.kksa dh jpuk dhft,% 

1. 1) (x)[ Qx => Rx] 

    2) (∃x)[ Qx v Rx] 

    ∴ (∃x) Rx 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

2. 1) (x)[Sx => (Tx =>Ux)] 

    2) (x)[Ux=>(Vx ΛWx)] 

    ∴ (x) [Sx => (Tx => Vx Λ Wx )] 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

3. 1) (x)[Dx => ⌐ Ex] 
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    2) (x)[Fx => Ex] 

    ∴ (x) [Fx => ⌐ Dx] 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

4. 1) (∃x) [Jx Λ Kx] 

    2) (x) [Jx => Lx] 

    ∴ (∃x) [Lx Λ Kx] 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

19-10 lkjka'k 

ifjek.ku] lR;kiu ds rkÆdd lkèkuksa esa o`f) djus okys fu;eksa dk ,d vU; lewg gSA ;g 

mu ;qfä;ksa ij ykxw gksrk gS] ftuesa lkekU; vkSj ,dy rdZokD; gksrs gSaA ifjek.ku ds 

fu;eksa dk mi;ksx vuqeku vkSj çfrLFkkiu ds fu;eksa ds lkFk fd;k tkrk gSA 

19-11 dqath 'kCn 

f}:ih; ¼Dyadic½ % f}:ih; og gksrk gS] ftlesa oLrqvksa ds nks lsV A vkSj B gksrs gSaA 

cgq:ih; ¼Polyadic½ % cgq:ih; dk vFkZ gS] vusd ?kVdksa ;qäA 

19-12 vU; lgk;d v/;;u&lkexzkh ,oa lUnHkZ 

cSlu- ,-,p- ,oa vks- dksuksj Mh-ts-] bUVªksMD'ku Vq flEcksfyd y‚ftd] dydÙkk] v‚DlQksMZ 

;qfuoÆlVh çSl] 1976- 
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dksih] vkÃ-,e-] bUVªksMD'ku Vq y‚ftd] U;w fnYyh] çsfUVl g‚y bafM;k] ukbaFk ,sfMlu 1995- 

áwxhl] th-Ã- ,oa y‚uMs] Mh-th-- n ,yhesUV~l v‚Q Q‚eZy y‚ftd] cksEcs] ch-vkÃ- ifCyds'kUl] 

1966- 

tkslsQ] ,p-MCy-ch-] ,u bUVªksMD'ku Vq y‚ftd] v‚DlQksMZ] 1906- 

dkfy'k] MksuYM ,sV vy- y‚ftd VSDuhDl v‚Q Q‚eZy jhtÇux] U;w;ksdZ] gkjdksVZ csl 

tksosuksfop ifCy'klZ] 1980-  

yqbl- lh-ts- ,oa yksaxQksMZ] lh-,p-] flEcksfyd y‚ftd] U;w;ksdZ] Mksoj ifCyds'ku bad] 1959- 

lqis] isfVªd] baVªksMD'ku Vq y‚ftd] U;w fnYyh] osu uksLVªsUM@jsugksYM ,sfQfy;sfVM ÃLV&csLV 

çSl] 1969- 

19-13 cksèk ç'uksa ds mÙkj 

1 

1) (x) [Qx => Rx] 

2) (∃x) [Qx v Rx]  /∴ (∃x) (Rx) 

3) Qa v Ra    2,  E.I. 

4) Qa => Ra    1,  U.I. 

5) Ra     4, 3,  M.P. 

6) (∃x) Rx    5,  E.G. 

 

2 

1) (x) [Sx => (Tx => Ux)] 

2) (x) [Ux => (Vx Λ Wx)]  /∴ (x) [Sx => {Tx => (Vx Λ Wx)}] 

3) Sa => (Ta => Ua)    1,  U.I. 

4) Ua => (Va Λ Wa)    2,  U.I. 

5) (Sa Λ Ta) => Ua    3,  Exp. 

6) (Sa Λ Ta) => (Va Λ Wa)   5, 4,  H.S. 

7) Sa => (Ta => (Va Λ Wa))   6,  Exp. 
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8) ∴ (x) [Sx => {Tx => (Vx Λ Wx)}]     7,  U.G. 

3 

1) (x) [Dx => ⌐ Ex] 

2) (x) [Fx => Ex]  /∴ (x) [Fx => ⌐ Dx] 

3) Da => ⌐ Ea    1,  U.I. 

4) Fa => Ea    2,  U.I. 

5) Ea => ⌐ Da    3,  Trans. 

6) Fa => ⌐ Da    4, 5,  H.S. 

7) ∴ (x) [Fx => ⌐ Dx]   6,  U.G. 

4 

1) (∃x) [Jx Λ Kx] 

2) (x) [Jx => Lx]  /∴ (∃x) [Lx Λ Kx] 

3) Ja Λ Ka    1,  E.I. 

4) Ja => La    2,  U.I. 

5)Ja     3,  Simp. 

6)Ka     3,  Simp. 

7) La     4, 5,  M.P. 

8) La Λ Ka    7, 6,  Conj. 

9) (∃x) [Lx Λ Kx]   8,  E.G. 

 

 


